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Bizonnyal tobbeknek falht méar, hogy az abrazolé geometria ismert tankony-
vei, jegyzetei milyen roviden intézik el a transaéisok szerkesztésének
témakaorét. A klasszikus feladaton, a két egyenemaktranszverzalisanak
problémajan kivil még egy-két tovabbi feladat meptalasara kertl sor. Mar a
harom kitéé egyenes adott sikkal parhuzamos transzverzalisegkzerkesz-
tése is kimarad a tankdonyvekpbnoha ez a feladat a témakorrel kapcsolatban
hamar félmerll és elvi megoldasa vilagos: két kiggyenesnek az adott sikkal
parhuzamos transzverzalisai hiperbolikus parabotatkotnak, ha ennek a
fellletnek és a harmadik egyenesnek a k6zos panggszerkesztjik, akkor a
feliletnek a déféspontot tartalmazo6 alkotdja a seftetranszverzalis. Csak hat
éppen a doféspont megszerkesztésére alkalmas ggyszeszer hianyzik.

Az aldbbiakban a harom kitéegyenes adott sikkal parhuzamos transzverzalisa-
nak egy lehetséges — nem tul bonyolult — megolddésijarél lesz szo.

A. Elokészitésil tekintsik az alabbi geometriai feladattott a sikbamB és
CD szakasz, tovabla pont, szerkeszteddh P ponton atmeé# azone egyenes,
mely az adott szakaszok egyeneseit olyarl. N pontokban

metszi, melyekkel fennallnak az alabbi osztévisodyABM)=(CDN) (1. abra).
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1. abra

Megoldas.

Szerkesszunk @D szakasz folé olyarCDQ haromszoéget, mely hasonl6 az
ABP haromsz6ghoz. Ezutan jel6ljuk kiC ésPA oldalegyenesel, majd a
QD ésPB oldalegyeneseK metszéspontjat. ®KPJ négyszdg hurnégyszog,



mivel aQ ésP csucsnal levo szogek 6sszege 180°, kovétkgza masik két
csucspontnal I&vszogek dsszege is. Az emlitett pontokon atiéim a

CD egyenesN, ésN, pontban metszi. Allitas: BN, = e, egyenes a keresett
egyenes, pontosabban azok egyikENa= e, egyenes a masikEzek
belatasahoz elég felismerni azt, hody @sQ pontnal 1% kétg, jelii szog
egyenb egymassal, csakugy, mint a ketszog. Az @lbbiek egyertisége a
QN,PJ har,,négyszdg voltabol, az utébbiak egyselge az azonos iven nyugvo
keriileti szogek egyessegebl kovetkezik. Az emlitett sz6gek egyéaégebl,
valamint az adott szakaszokra szerkesztett harayekatasonlésagabol
kovetkezik azABPM;M, és aCDQN;N, pontdtds hasonlosaga. Az imént emlitett
hasonlosag azt is jelenti, hogy a két hasonlé podiszer megfelélpontjainak
tavolsdgaranya, kovetk&eg osztoviszonya is egyénl

A feladat megoldasainak szama 2,1,0.

B. A harom kitéé egyenes adott sikkal parhuzamos transzverzalisanak
megszerkesztéséhez még egy, a centralis abrazolétmdulo tétel felidé-
zésére van szukség, mely szerint egy altalanogéiglggyenes valamely
pontja vetlletének az egyenes nyompontjatol medsaga ugy aranylik az
irAnypontjatol mért tavolsagahoz, mint a pont kiéggéimért tavolsaga (képsik-
rendedje) a vetitési centrum képsiktavolsagahoz. A i§tetolasa a 2. abrardl
rogton leolvashato: a megfeddharomszogek hasonlosaga alapjan révid
szamitassal belathat6, hogy</Pl.= h/H.

A tételt a képsikrendék tételeként emlitik.

2. abra

Vizsgaljuk meg ezutan a 3. abran lathaté haromke§yenes és képsikkal
parhuzamos transzverzalisuk szemléltetpét. Az egyik, az dbranvel jeldlt



egyened pontjabdl, mint vetitési centrumbdl vetitsik céhslan aza,b,c
egyeneseket, valamintgaranszverzalist a képsikra.

3. abra

A képsikrendeik tételének értelméebekiMc/Mel, = BNY/N°l, = h(g)/H, mivel a

g egyenes minden

pontjanak azonols(g) a képsikrendége. Az imént latottakbol az kévetkezik,

hogy ag egyenegs vetllete olyan egyenes, mely

- illeszkedik ac egyene<=c* =l vetiletéhez,

- aza° éshregyeneseket olyadeill. N°pontban metszi melyekre érvényes a
fentebb latott osztéviszony.

Mivel az ilyen aranyt biztositd szerkesztés az dntpan latottak szerint mar

iIsmeretes, megoldhatjuk a feladatot.

A 4. bra adoth, b, c egyeneseinek keressuk akepsikkal parhuzamos transz-

verzalisat. Megjegyzerichogy az egyszéség kedvéért tekintjik az élgép-

sikot az adott siknak; az altalanos eset alkalmaszformacioval visszavezet-

het a targyalt esetre.

Az 1. abraval kapcsolatban elmondottakat kovetvetrama, c egyenesek ets

képsikkal parhuzamos transzverzalisai altal alkd¢diletnek és aa egyenes-

nek kdzos pontjat hatarozzuk me§szior.

Ehhez ac egyene<=Il. pontjan at olyan egyenest kell szerkeszteni, rekdget

tesz az 1. abraval kapcsolatban szérepktdviszony-egyesegnek, vagyis

most az(Al.M°)=(BI,N°) osztoviszonyt kell biztositani.

A 1. abran latottakat kdvetvB=C jelbléssel elve megszerkesztjik API,

haromsz6ghdz hasonBI, haromszoget, majdR, ill. Q-bdl induld

haromsz6g-oldalegyeneséK metszéspontjat. Az ezeket, valamii®,@



4. abra

pontokat tartalmazo kor lef egyenest aklfésN$ s pontban metszi, melyeket a

C ponttal 6sszekdtegyenesek ax egyenesl kimetszik azM? ésM¢ pontot.

A most latott pontokat a@ vetitési centrummal 6sszekotve nyerjik a kereglett
transzverzalisok és az adott egyenesek kdzos foAtjg ésh transzverzalis
nullkorrel jeldlt pontjai aa egyenes éslac egyeneseket tartalmazo hiperbolikus
paraboloid k6z0s pontjai.
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